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ΞΑΛΔΙΙΑΓΗΘΔΠ ΔΜΔΡΑΠΔΗΠ 

Γ΄ ΡΑΜΖΠ ΖΚΔΟΖΠΗΝ΢ ΓΔΛΗΘΝ΢ Ι΢ΘΔΗΝ΢ 

ΘΑΗ ΔΞΑΙ (ΝΚΑΓΑ Β΄) 

ΓΔ΢ΡΔΟΑ 20 ΚΑΪΝ΢ 2013 - ΔΜΔΡΑΕΝΚΔΛΝ ΚΑΘΖΚΑ: 

ΚΑΘΖΚΑΡΗΘΑ ΘΑΗ ΠΡΝΗΣΔΗΑ ΠΡΑΡΗΠΡΗΘΖΠ ΓΔΛΗΘΖΠ ΞΑΗΓΔΗΑΠ 

 

ΑΞΑΛΡΖΠΔΗΠ 

Θέμα Α. 

 

Α.1.  ζειίδα 28 (ζρνιηθνύ βηβιίνπ) Απόδεημε 

 

Α.2. ζειίδα 14 

 

Α.3. ζειίδα 87 

 

Α.4. α. Λ 

 β. Σ 

 γ. Λ 

 δ. Λ 

 ε. Λ 
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Θέμα Β. 

1 2 3 4
Ω= ω ,ω ,ω ,ω  

1 4
Α= ω ,ω   

1 3
Β= ω ,ω  

Β.1.  Τν 
2

1 3 2x 1

1 x +x+1 1
P(ω )=- lim

2 x +x
 

     

2 2

x 1 2 2

x +x+1 1 x +x+1 11
=- lim

2 x x+1 x +x+1+1
  

   
2

x 1

1 x +x+1
=- lim

2

-1

2 2x x+1 x +x+1+1
 

   
x 1

x1
=- lim

2

x+1

2x x+1 2x +x+1+1
 

    
x 1 x 12

1 1 1 1 1 1 1
=- lim - lim

2 2 2 2 41 1 1 1 1x x +x+1+1
 

    Άξα P(ω1)=
1

4
 

 

x
f(x)= lnx, x>o

3
 παξαγωγίζηκε ωο γηλόκελν παξαγωγίζηκωλ ζπλαξηήζεωλ 

κε : 

x
f (x) lnx lnx

3 3

x
 

1 x 1
f (x) lnx

3 3 x
 

1 1
f (x) lnx

3 3
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Οπόηε : 
3

1 1 1
P(ω )=f (1)= ln1+

3 3 3
 

Άξα 
3

1
P(ω )=

3
 

Β.2.  Αθνύ 
1 4

Α= ω ,ω  ην 
2 3

Α = ω ,ω  

        ην 
3 3

ω A P(ω ) P(A ) άξα 
1

P(A )
3

 

 Θέιω λα δείμω όηη : 
3 3 3 1

P A' 1 P(A) P(A) 1- P(A)
4 4 4 4

 

 Τν νπνίν ηζρύεη αθνύ 
1

ω  θαη επνκέλωο 
1

1
P(ω ) P(A) P(A)

4
 

 Άξα,  
1 3

P(A )
3 4

 

 

Β.3.  
1 4

A= ω ,ω    
2 3

A = ω ,ω  

1 3
Β= ω ,ω    

2 4
Β = ω ,ω  

2 3 2 3

3
P(A )=P(ω )+P(ω ) P(ω )+P(ω )  (1)

4
 

Δπίζεο : 

(1)

1 2 3 4 1 4

3
P(ω )+P(ω )+P(ω )+P(ω )=1  P(ω ) P(ω )=1 

4
 

4 4 4

1 3
P(ω )=1 P(ω ) 1 1 P(ω ) 0

4 4
 

 

Αθνύ : 1 2 3 4
P(ω )+P(ω )+P(ω )+P(ω ) 1  

2 2 2

1 1 7 5
P(ω )+ 0 1 P(ω )=1- P(ω )=

4 3 12 12
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1 4

1
P(Α) = P(ω )+P(ω )

4
  

1 3

7
P(Β) = P(ω )+P(ω )

12
 

1
Α Β = ω  νπόηε 

1

1
P A B P(ω )=

4
 

P A-B B-A  = P A-B P B-A

                         = P A P A B P B P A B

                         = P A P B 2P A B

1 7 2 7 1 4 1
                         = 

4 12 4 12 4 12 3

 

Γλωξίδνπκε όηη :  

A -B =A B A B = B A B - A  

Άξα 
7 1 4 1

P(A B )= P(B-A) = P(B) - P(A B) = - = =  
12 4 12 3

 

 

  

Θέμα  Γ. 

 

Γ.1. Έζηω ε κηθξόηεξε ηηκή ηεο θιάζεο όηη είλαη α.  

Τόηε α = 50 θαη ε θεληξηθή ηηκή x4 = 85 , ηόηε 
α+3c+α+4c

85 c = 10
2
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Γ.2.  1 1 2 2 3 3 4 4 1 2 3 3
x = 74  x f x f x f x f 74 55f 65f 75f 85 2 f 74  

  1 2 3
55f 65f 245f 74  (1) 

 Δπίζεο 1 2 3 4 1 2 3
f +f +f +f 1 f +f 3f 1 (2) 

Δπεηδή δ = 75 θαη αληηζηνηρεί ζην 50% ηωλ παξαηεξήζεωλ έρνπκε :  

3 3
1 2 4 1 2 4 1 2 3 1 2 3

f f
f +f + f f +f f f +f 2f f +f 2f 0

2 2
 (3) 

Από ζύζηεκα ηωλ (1),(2),(3) έρνπκε :  

1
f =0,1  

2
f =0,3  

3
f =0,2  

4
f =0,4  

Οπόηε : 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΘΙΑΠΔΗΠ 
Kεντρικές Ριμές 

(xi)  
Πτετική 

Πστνότητα (fi) 

[50 ,60 ) 55 0,1 

[60 ,70 ) 65 0,3 

[70, 80 ) 75 0,2 

[80 ,90 ) 85 0,4 

Π΢ΛΝΙΝ - 1 
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Γ.3.   1 1 2 2 3 3

1 2 3

x v +x v +x v
x =

v +v +v
 

 

31 2
1 2 3

31 2

vv v
x +x +x

55 0,1 65 0,3 75 0,2 40 200v v vx =
vv v 0,1 0,3 0,2 0,6 3

+ +
v v v

 

 

Γ.4.    
x+2s=74 x+2s=74

Άξα 3s = 6  s=2,  x=70
x-s=68 -x+s=-68

 

s 2
CV= 0,028 0,1

x 70
.  

Δίλαη νκνηνγελέο. 

 

 

Θέμα Γ. 

Γ.1.  f(x) = xlnx + θ,  x>0  θ>1 

 f (x) = lnx+1, κε  f (1)=1 θαη f(1) = θ  

 Η εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο Cf ζην ζεκείν (1,f(1)) 

 y-f(1)=f (1) x-1  

y - θ = 1 x-1  

(ε) : y = x-1 θ (1) 

Η (ε) ηέκλεη ηνπο άμνλεο :  

x’x : γηα y = 0  x = 1-θ  άξα  Α = (1-θ,0) 

y’y : γηα x = 0 y = θ-1 άξα  Β = (0, θ-1) 
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Τν δεηνύκελν εκβαδό Δ είλαη :  

21 1 1
Δ = ΟΑ ΟΒ 1 - θ θ - 1 θ-1

2 2 2
 

Αθνύ Δ < 2 
2 21

θ-1 2 θ-1 4 θ-1 2 -1< θ <3
2

 

Δπεηδή θ αθέξαηνο κε θ>1 ην 1<θ<3 νπόηε θ =2  

 

Γ.2. α.) Λόγω ηνπ Γ.1. ε (ε) y= x+1  

 Δπεηδή ηα ζεκεία Μ(xi,yi)  i = 1,2,…,50 αλήθνπλ ζηελ (ε) ηζρύεη :  

 yi = xi + 1, i = 1,2,…,50 

 Οπόηε από γλωζηή εθαξκνγή :  

 y=x+1 31=x+1 x=30  

 β.) Η θαηλνύξηα κέζε ηηκή ηωλ παξαηεξήζεωλ είλαη :  

 1 2 20 21 22 35 36 37 50
x +3+x +3+...+x +3 x +x +...+x x - ι+x ι+...+x ι

x =
50

 

1 2 50
x +x +...+x 3 20 15 ι x 50+60-15ι

x = 31
50 50

2
ι

3
 

 

 

Γ.3. f(x) = xlnx+2  κε f (x) = lnx+1 

 
1

f (x) 0 x = 
e

 

 
1

f (x) 0 x > 
e
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f1 1
α<β<γ<e  f f(α)<f(β)<f(γ)<f(e)  

e e
 

όπνπ 
1 1

f 2 0
e e

  
1

f 1 1 0
e

 

Οπόηε έρνπκε : 
1 1

f f f(α)<f(β)<f(γ)<f(e)
e e

 

Δπνκέλωο : 
1

R=f(e)-f e+2-0 = e+2
e

 

7

1
f +f(α)+f(β)+f(γ)+f(e)

0 αlnα+2+βlnβ+2+γlnγ+2+e+2 lne 8 ee
x=

5 5 5
 

15+e
x=

5
 

 

Γ.4.  Γηα ην Α ελδερόκελν ηζρύεη :  

 
1

f (t)>0  t >
e

 

 Άξα 
11 12 30

A= t ,t ,...t  

 Γηα ην Β ελδερόκελν ηζρύεη : 

f(t)>f (t)+1  lnt t-1 >0  

 

 

+ 

x 

f’(x) 

f(x) 

1

e
 

0 +  

- 
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Από πίλαθα πξνζήκωλ  έρνπκε 
1 2 29

B= t ,t ,...,t  

α.) Δπεηδή είλαη ηζνπίζαλα : 
N(A) 2

P(A)=
N(Ω) 3

 

β.) 
11 12 29

Α Β= t ,t ,...,t θαη επεηδή είλαη ηζνπίζαλα  

Άξα 
N(A B) 19

P A B
N(Ω) 30

  

 

 

 

Επιμέλεια Απανηήζεων : 

για ηο Σύγχρονο Φρονηιζηήριο Μ.Ε. :  

Ανδριώηης Δημήηρης  - Δελή Καηερίνα – Διακοηλίας Κων/νος 

 

 

 


